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Data una matnce. Ae anx.«\/ s definiscono AUTOVALORI- a A le vadica del
Fo]{momia cavetlerishico

PA ()= de+(/\I'A)

propr reta™

e Gli autovalori dr A sono tuth e soli valori e € per l'civalf [a motrice AI-A
O\anso\ar&- Ihfaﬂ'fl Se )\o e‘a«ﬁbvalofe. ar A, a.“org

det (Ao I1-A)=0

* I} polinomio PANN) € un polinemio menco di' gvado n nells veriabile A



3
Cioe assume la forma O

PAOY: X' o, X% 4 sta A4 ot

movico perche || coefficierte che ma Hiplica '\l fevaming
EN jrada Mmassimo e 4.,

* PalX) possiede esaftamente n vadic: (cortate con la lovo wmfm‘vph'c,{fa‘)
nel campo € dei numern camplessy.
e Dato che v wefficient, ., del Fa'i'nomfo S0n0

matrice reale), se A\ e e vadice dv Pa
cOm'vsa‘ho dr )\o) e radice d¢ FA(/\).

reals (Ferche'A e una

(A), allova anche /\f (cozvsplesso

N T

Dette M, .. A (con m_{n) le vadies distinte, dr CalA), i defrnrsce

MOLTE PLICITA™ ALGEBRICA, dell sutovalore. Al s sua Mo

Hephicite™ come radice
di pACA) . Tndicando le mo"l"eplf‘c;’ra‘alsebnthe con My :

m .
pal0= TI (A-no)f™
=4 & C g :

vnoH'ephcr!'a aijebﬂca d A

€sempio_
Pa(A)= )\Gu?)\5+1z,\4+44 X- 55,\a~;-5;)\-43 :
= (A1) (Ae2) (A3

n= grado del pelinomio = g

M= numero di fadici distinke = 3
A1z => }\14=3
Azz-2 => r«azzj
Az => My=2

e A N N



5S¢ dicono AUTOVETTORY df A velativy allavtovalore A Fulh "
s veltort von wolll e € taliche

( AgL- A) =0
\—-b S1 055erwvi che cjuesi‘o s15tema omogeneo
oppuve, einI'\/alry\i'emmi-e,: ammefte soluzioni nea banal in cjum“h: Ad
e avtovalove dy AJ equindi A:T-A e
Az A !

una matrice singolare.

Sy Jeffm‘sce_ AUTOSPAZIb dr A velativo an\aufb\fa!

vettoriale.

Ve = ker (AI-A) € ¢°

ore )\4.' il SOHQSFazrb

NOTA- ker (A) = {x: Ax-—-o}
nucleo —

- ’U: e tormato da tulh 31( avtovettor: di A re{a{'lm'a‘rau{‘o\/aiov’e, )\-«.‘}

e dal veltore nullo.

Sy defin'sce, MOLTEPLICITA GEOMETRICA dell avtovslove M\ ) & St indica con Vi,

la diwmensione del corr{spondenjre, au%spaznb 'L};, :

Vi = dim [ kee (0 T-A)

=N - vango (/\¢I~A>

NOTA"‘ \/a\e S@\N\PTQ )6 Seﬁum{ﬁ f@,lazu.)ﬂeo:
o< )/4,' < P«d
per 0310{ ,(_,‘:41 -,

Dunclve, Se ﬁ*‘:/]" v’iecessav{azv;eqte, ))4-.-:,1_



IVAGONALL ZZA 2| ONE @

Una matrice AeR™ si dice DidconALIZZABILE (su €) se esishe, uma

matrice. Ve C™ non 5:n30]are, Tale che |o matrice,

A=VTAV

e vn fovme Jl«%gonale_, 058ia .

[ Aa 0.._0 |
Noz| O A
0 ... Aa

5S¢ pus dimostrare che, se la matrice A Q\JI%OM!I'ZNE

e, glrelenenty sulla
diagorale di A sono futt e sol

Sli avtovalor dr A ripetut seconds Is

| ofo wolte F]i'cl ‘b‘alje b\ffca,

W/\

Come e Fo.ss{bfle detevminare se Uns daty matrice A e“J#aSowalu‘zzabl'le
oPPU(e. o ?

4., Caleolave 3!.' avtovalori A’ dr A

2, De“‘efm{nar’e, la -’“°'+€?"-C“+‘?‘;§{3€bf"ca r{&, dl'CI‘aScun aujrovalore /\1',

5. Determinare la Y"“’HQPI'“‘:"‘B_SW'I'W‘C& Ve

' erascun avtovalove )\ .

4. A e disgonalizzabile se e solo se f**’:)/'*'

per o3 autoves love Al
/\-/""‘\/‘\_——v-\

Dafa une matrice AelR™ é{%omh'zzabn'k,, Come e possibile,

trasformerla v una susy forme éfasonaie?
Dtsh'njw‘amo due casy |

« Tl 81{ avtovalori Ao di A sono reals

o esistono avtovalor A dr A complesst



CAS0 DI AUTOVALORI TUTTI REALL @

Siano A1, - Am€eIR al avtovaloridistint dr A.

Per agnt avtovalore Al assumano 1\44;::)),,;_

Co 1o motvice A e diaganalizzabile,

1. Determinare una base per clasan aufospaznb 'l);,
Tndichiamo con Ve, , Vaz ooy Ul 0 veltory dr una bage,

dell‘au‘i‘as?a:alé R relotivo all'avtovalore A é

S50n0 in numerg Pan'a YAt YO
I

2. Costruire |
T ]
e e e T s et
base di U base dr 1\,

CD Le colonne di'| some 1+ vellor: o bage deal{ad{mpexa{.

2. Matrice /L
Risulta:
ATYAT -

g/\‘l fu'Fe‘hJ'l"o )}1 Vo”ﬁ.

TR A f{fze‘l‘u‘fb Vi volte,
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5. Matric/ 2 e A

APP\{ca(e,.
At
T

Ak - TAKT~4

E.S%F\b - (si veda VESeV‘c{anc} svol o)






